
第 78 届波兰数学奥林匹克第一阶段测试题（题目版）
2026-11-10 原文链接

第 78 届波兰数学奥林匹克（2026/2027 学年）的第一阶段采用了新赛制．此前的第一阶段是持
续约三个月的通讯赛，共三组、每组四题；本届改为两次现场考试：10 月 15 日在各校进行 75
分钟的测试，共 12 题，每题含三个独立的真假判断；11 月 6 日在指定考点进行 240 分钟的开放
题考试，共 5 题，要求写出完整论证．测试用于选拔进入开放题部分的选手，晋级第二阶段则只
依据开放题成绩．

本文为 2026 年 10 月 15 日测试部分全部试题及官方解答的中文翻译．每题的三个判断全对得 2
分，答对两个得 1 分，其余得 0 分，满分 24 分．请分别判断每题的 a、b、c 三个命题是否正确．

第 1 题

数 (
√
6 +

√
7)2026 + (

√
6−

√
7)2026：

a）是无理数；

b）能被 2 整除；

c）能被 3 整除．

第 2 题

数 1 · 2 + 2 · 3 + · · ·+ 2025 · 2026 + 2026 · 1：

a）大于 12 + 22 + · · ·+ 20262；

b）大于 1 · 2026 + 2 · 2025 + · · ·+ 2025 · 2 + 2026 · 1；

c）小于 1 · 3 + 2 · 4 + · · ·+ 2024 · 2026 + 2025 · 1 + 2026 · 2．

第 3 题

在三角形 ABC 中，AB = 6，AC = 10．在线段 AC 上取点 D，使 AD = 6；在射线 AB 上取

点 E，使 AE = 10．线段 BC 与 DE 相交于点 P．则：

a）射线 AP 平分 ∠BAC；

b）三角形 APB 与三角形 APC 的面积之比为
9

25
；

c）B,D,C,E 四点共圆．
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https://om.sem.edu.pl/static/app_main/problems/om78_0r.pdf
https://om.sem.edu.pl/post/232


第 4 题

有 101 人参加一个聚会，其中有些人互相认识．约定：若 A 认识 B，则 B 也认识 A．则：

a）可能每个人都恰好认识 13 人；

b）一定有两个人认识的人数相同；

c）如果每个人都恰好认识 4 人，那么一定有三个人两两认识．

第 5 题

对每个实数 c，考虑关于实数 x, y 的方程组

 x2 + y2 = 1，

c(x+ y) = 1．

则：

a）存在无穷多个实数 c，使该方程组无解；

b）存在实数 c，使该方程组恰有一组解；

c）存在实数 c，使该方程组恰有三组解．

第 6 题

设 N = 312 + 39 · 72 + 35 · 74 + 76．则：

a）N 是一个整数的平方；

b）N 恰有 64 个正因数；

c）使 kN 为整数平方的最小正整数 k 等于 130．

第 7 题

给定乘积为 1 的正实数 x1, x2, . . . , x12．则：

a）其中至少有六个数不小于 1；

b）可以将这些数分成分别含五个数和七个数的两组，使第一组五个数的乘积不大于第二组七个
数的乘积；

c）如果任意三个数的乘积都不小于 1，那么这十二个数都等于 1．
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第 8 题

多项式 P (x) = x2026 + x2025 + · · ·+ x2 + x+ 1：

a）没有实数零点；

b）满足 P (2) > 22027；

c）在区间 [−1, 1] 上为增函数．

第 9 题

给定正四面体 ABCS．点 X,Y 分别在棱 AB,AS 上，且 AX : XB = 1 : 2，AY : Y S = 3 : 1．

则：

a）平面 CXY 垂直于平面 ABC；

b）四面体 AXCY 的体积是四面体 ABCS 体积的
1

4
；

c）三角形 CXY 的最长边是 CX．

第 10 题

在边长为 10 的等边三角形内放置 101 个点，其中任意三点都不共线．则：

a）一定有两点之间的距离不大于 1；

b）一定有三点是某个锐角三角形的三个顶点；

c）一定有三点是某个面积不大于 1 的三角形的三个顶点．

第 11 题

数 2026n − 1：

a）对每个整数 n ≥ 1，都能被 45 整除；

b）对无穷多个整数 n ≥ 1，能被 n+ 1 整除；

c）对无穷多个整数 n ≥ 1，能被 2027 整除．
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第 12 题

对任意正整数，考虑如下过程：每一步都将当前的数替换成它的十进制各位数字之和，直到得到

一位数时停止．则：

a）从 141000 开始，最终得到 5；

b）从 (109)! 开始，至多四步就会停止；

c）从由 1000 个 11 构成、幂运算自上而下计算的幂塔

1111
··
11︸ ︷︷ ︸

1000 个 11

开始，最终得到 5．
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